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前言

　　一这个数是什么，或者，1这个符号意谓什么，对这个问题，人们通常得到的答案是：一个事物
。
此外，如果人们注意到，　　“一这个数是一个事物”（“die Zahl Eins ist ein Ding”）这个句子不是
定义，因为它一边是定冠词，另一边是不定冠词，如果人们还注意到，这个句子只是说一这个数属于
事物，而没有说是哪个事物，那么也许人们就不得不自己选择人们愿意称之为一的任何一个事物。
但是，如果每个人都可以有权任意理解这个名称，那么关于一的同一个句子对于不同的人就会意谓不
同的东西；这样的句子就不会有共同的内容。
一些人也许会拒绝回答这个问题，他们暗示说，甚至算术中a这个字母的意谓也是不能说明的；而且
，如果人们说a意谓一个数，那么这里就可能发现与“一是一个事物”这个定义中相同的错误。
拒绝回答与a有关的问题是完全有理由的，因为它不是意谓确定的可指明的数，而是用来表示句子的
普遍性。
如果用任何一个数代入a+a-a-a中的a，并且处处都代入相同的数，那么总是得到一个正确的等式。
a这个字母是在这种意义上使用的。
但是关于一的问题，情况就根本不同。
在1+1-2这个等式中，我们能用相同的对象，譬如月亮，两次代入1吗？
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内容概要

　　《算术基础》本身包含着许多深刻的哲学探讨，比如关于数的讨论、关于分析和综合的讨论、关
于逻辑和心理学的区别的讨论。
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书籍目录

序  在数学中近来可以看到一种旨在达到证明的严格性和概念的精确的理解的努力。
  证明最终的必然也涉及数这个概念。
证明的目的。
  如下的研究的哲学动机，有争议的问题，数的定律是分析的。
  真命题还是综合的真命题，是先验的还是后验的，这些表达式的意义。
  本书的任务。
一些著作家关于算术句子的性质的意见 数公式是可证明的吗？
 算术规律是归纳的真命题吗？
 算术定律是先验综合的还是分析的？
 一些著作家关于数概念的看法 数是外在的事物的性质吗？
 数是主观的东西吗？
关于单位和一的看法 “一”这个数词表达对象的一种性质吗？
 单位是否彼此相等？
 困难的解决 数这个概念 每个个别的数都是一个独立的对象 为了获得数这个概念，必须确定数相等的
意义 对我们这个定义的补充和证明 无穷数 结论 其它的数
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章节摘录

　　1.数学在长时间背离了欧几里得的严格性之后，现在又回到这种严格性，并且甚至努力超越它。
在算术中，也许由于许多处理方式和概念发源于印度，因而产生一种不如主要由希腊人发展形成的几
何学中那样严谨的思维方式。
更高的数学分析的发现仅仅促进了这种思维方式；因为一方面，严格地探讨这些学说遇到了极大的几
乎不可克服的困难，另一方面，为克服这些困难付出的努力似乎没有什么价值。
然而，后来的发展总是越来越清楚地说明，在数学中一种以多次成功的运用为依据的纯粹的道德信念
是不够的。
许多过去被看作是自明的东西，现在都需要证明。
通过证明，在一些情况下才确定了有效性的限度。
函数、连续性、极限、无穷这些概念表明需要更明确的规定。
负数和无理数长期以来已为科学所接受，它们的合理性却必须得到更严格的证明。
　　因此到处可以看到人们努力进行严格的证明，准确地划定有效性的限度，并且为了能够做到这些
，努力准确地把握概念。
　　§2.沿着这条道路，必然达到构成整个算术基础的数这个概念和适合于正整数的最简单的句子。
当然，像5+7-12这样的数公式和像加法结合律这样的定律，通过每天对它们的无数次运用而得到许多
次确认，因此由于想要进行证明而对它们表示怀疑，看上去简直是可笑的。
但是数学的本质就在于，凡是可以进行证明的地方，就要使用证明而不用归纳来确证。
欧几里得证明了许多在他看来大家本来就承认的东西。
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编辑推荐

《算术基础》：弗雷格(1848-1925)是德国著名的数学家、逻辑学家、哲学家，是现代数理逻辑的创始
人。
他于1848年11月8日出生在德国维斯玛；1869年进耶拿大学学习，后去哥丁根大学学习，先后学习了数
学、物理、化学和哲学等课程；1873年在哥丁根大学获得哲学博士学位；1874年获得耶拿大学数学系
的授课资格；1879年被任命为该校副教授；1896年被任命为该校名誉教授；1918年退休；1925年去世，
享年77岁。
他的主要著作和论文有：《概念文字：一种模仿算术语言构造的纯思维的形式语言》(1879)；《算术
基础：对于数这个概念的一种逻辑数学的研究》(1884)；《算术的基本规律》第一卷(1893)、第二
卷(1903)；《论意义和意谓》(1892)；《函数和概念》(1891)；《论概念和对象》(1892)等等。
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