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内容概要

本书包括：分析中注入严密性、实数和超限数的基础、几何基础、19世纪的数学、实变函数论、积分
方程、泛函分析、发散级数等。
　　本书是《古今数学思想》丛书中第四册，本书论述了从古代一直到20世纪头几十年中的重大数学
创造和发展，目的是介绍中心思想，特别着重于那些在数学历史的主要时期中逐渐冒出来并成为最突
出的、并且对于促进和形成尔后的数学活动有影响的主流工作。
本书所极度关心的还有：对数学本身的看法，不同时期中这种看法的改变，以及数学家对于他们自己
的成就的理解。
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作者简介

莫里斯·克莱因（Morris Kline,1908—1992），纽约大学库朗数学研究所教授和荣誉退休教授，他曾在
那里主持一个电磁研究部门达20年之久。
他的著作很多，包括《数学：确定性的丧失》和《数学与知识的探求》等。
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章节摘录

　　与数学活动的爆炸性扩张同时产生的，是一种不很健康的发展，许多学科变成了自封的，它们各
有自己的特殊术语和研究法。
任何学科的研究都承担着许多较专门的和较困难的问题，因而都要求愈来愈巧妙的思想、丰富的启发
、以及较为隐晦的论证．为了取得进展，数学家们一定要有大量理论上的背景和技术上的熟练，专业
化的倾向在Abel，Jacobi，Galois，Poncelet及其他人的一些工作中已明显可见。
尽管有些人通过诸如群、线性变换和不变量之类的概念，把重点放在许多分支之间的相互联系上，但
总的效果还是分离成许多不同的而且互不关联的部分。
Felix Klein在1893年确实认为：各个分支的专业化和脱节现象可以用刚才说过的那些概念来克服。
但是这个希望落了空。
虽然Poincare和Hilbert几乎是通才，但Cauchy和Gauss毕竟是了解这整个学科的最后两个人。
　　从19世纪开始，人们发现，有些数学家只是在数学的一些小角落里工作；非常自然地，每个人都
认为自己的领域比别人的重要。
他的论文不再面向广大的公众，而只是为着专门的同行，绝大多数文章不再包含它们与数学中较大问
题之间的联系的任何象征，从而几乎不容易被许多数学家所接受，当然更谈不上适合更多人的胃口了
。
　　除了题材方面的成就之外，19世纪重新引进了严密的证明。
不管个别的数学家对他们的结果的可靠性是怎样想的，事实是：从大约公元前200年起到1870年前后为
止，几乎整个数学都建基于经验的和实用的基础之上。
从明显的公理出发进行推理证明的观念早已看不见了，数学历史的惊人发现之一是：在它的内容如此
广泛扩展的两千年中，这门学科的这个理想目标（严密论证）事实上是被忽视了，虽然（特别
是Lagrange）对于分析的严密化做过一些早期的努力（第19章第7节），但Lacroix却发表了更为独特的
见解（第26章第3节）。
Fourier的工作使得近代分析学者对之毛骨悚然，对Poisson说来，导数和积分只不过是差商与有穷和的
缩写。
从Bolzano和Cauchy开始的建立基础的运动，毫无疑问是由于担心那些急剧膨胀的依靠在微积分松软基
础上的大量数学．这场运动由于Hamilton发现了不适合交换律的四元数而得到了加一速，这个发现当
然是对不加批判地接受数的原则的一种挑战．但更引起骚动的还是非Euclid几何的创立。
它不但摧毁了公理的自明性和浅显可接受性这些观念本身，而且还揭露了在整个数学中一直被看成是
最牢靠的证明中的不充分性，数学家们意识到了他们过去是易于受骗上当并且是依靠在直觉上。
　　到1900年，严密地建立数学的目标似乎已经达到了，数学家们几乎都为这一成就自鸣得意。
在巴黎第二次国际会议上，Poincare夸耀道：“我们是否已最终地达到了绝对的严密性了呢？
在它进程的每个阶段上，我们的先驱者们都相信他们已经达到了，如果他们是受骗了，那么，难道我
们就不会像他们一样受骗吗？
　　⋯⋯
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编辑推荐

《古今数学思想4》所极度关心的还有：对数学本身的看法，不同时期中这种看法的改变，以及数学
家对于他们自己的成就的理解。
                                                                     什么才是数学思想权威性的历史⋯⋯大概，这就是我们现有数学史的
最全面描述。
　　　　　　　　　——《星期六评论》　　很高兴看到这样一本出自一位仍然活跃的数学家之手的
完全、专业的巨著。
　　　　　　　　　——《波士顿环球报》　　从规模和细节上讲，莫里斯·克莱因的作品是无可匹
敌的。
　　　　　　　　——《时代文学增刊》
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