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内容概要

超穷集合论的创立最终使数学家依据对于数学性质的一般观点，以及对于无穷的特殊见解分裂成为敌
对的阵营。
多少年里，康托的名字就意味着论战和对立。
    这既不是一部传记，也不是某一思想的历史，⋯⋯而是试图记录一个不平凡的智力活动的主脉，并
在某种程度上作出一些心理动力学的分析，以此表明一个新理论如何产生，为什么会产生，它所面临
的问题，以及最终为什么会演变成为科学理论体系的一部分。
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章节摘录

　　十一　悖论及集合论的进一步发展　　作为积极发展康托理论的数学家之一，弗里克斯·伯恩斯
坦曾经断言，集合论将同其他理论一样，在其早期发展过程经历不系统、不完善的命运。
然而他又确信，无论它最初包含有多少缺陷，超穷数理论总可在严格的意义上得到令人满意的处理。
弗雷格在对康托的“心理学定义”提出批评时也发表了相同的见解，即认为可以对集合论的基础进行
补救以保留其结果的有效性。
弗雷格的乐观态度基于他对数理逻辑绝对必然性的信念，正是这种信念使他确信自己由算术向基本逻
辑原则的化归不可能包含错误。
因此当有人指责他在算术理论中所使用的方法的不可靠性时，弗雷格向反对者们提出挑战，要他们证
明这些基本原则会导致明显的矛盾，而他自己则充满自信地断言：“没有一个能够做到这点!”　　但
是罗素做到了!正当弗雷格的《算术基础》第二卷即将于l903年出版之前，他收到罗素的一封信，其中
描述了由“不属于自身的类”这一概念所导致的纯粹逻辑矛盾——罗素悖论，弗雷格为此受到极大震
动。
正如他所说的：“没有什么事情比在已经完成了的工作的基本前提中发现错误更糟的了。
”罗素悖论所引起的正是对于集合(按照弗雷格的表述，集合是概念的外延)的意义及其应用的合理性
的疑问。
与弗雷格先前对于康托关于集合的定义的批评相比，悖论的发现显然更为深刻地表明这一定义所存在
的问题。
因为，弗雷格的批评无非是建议用非心理学的，纯粹逻辑的形式对集合概念进行更仔细、更精确的描
述，而罗素悖论却出人意料地表明了集合概念(无论是就康托、或是就弗雷格的表述形式而言)含有内
在的缺陷。
事实上，其逻辑的表述形式愈严格，它的内在矛盾就愈加明显。
　　弗雷格自我解嘲地说，他所能得到的唯一安慰是：悖论不仅使他，也使任何一个使用了集合或类
的概念的人陷入了同样的困境。
因为这里所涉及的已并非是算术的某一特殊的逻辑基础是否适当的问题，而是任何一种逻辑基础是否
可能的问题。
而如果联系弗雷格所精心构造的逻辑主义规划进行分析，悖论所造成的灾难就更严重，因为它危及的
是整个系统。
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编辑推荐

　　《康托的无穷的数学和哲学》是“数学科学文化理念传播丛书”之一，该书分12个部分对康托的
无穷的数学和哲学作了全面的介绍，具体包括康托集合论的起源、康托关于点集的早期理论、康托的
无穷的哲学、悖论及集合论的进一步发展等。
该书可供各大专院校作为教材使用，也可供从事相关工作的人员作为参考用书使用。
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